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1. ðÕÓÔØ �(x) { ÜÔÏ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï �ÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÑÝÉÈ x, Á p

k

{ k-Å �ÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÌÑ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ m �ÏÌÏÖÉÍ n = m+ p

m
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) ÕÓÌÏ×ÉÑÍÉ x

1

= �(n), x

k+1

= �(n − x

k

) �ÒÉ ×ÓÅÈ

ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ k. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ x

k

= m �ÒÉ ×ÓÅÈ k, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ.

2. �ÏÞËÁ M | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ BC ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ

ABC. ÷ÎÕÔÒÉ ÜÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁÛÌÁÓØ ÔÏÞËÁ P ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ∠BPC +

∠BAC = 180

◦
É ∠ABP = ∠CPM . ðÕÓÔØ PM = 3, AC = 10. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ

ÓÔÏÒÏÎÙ BC.

3. 100 ÆÉÏÌÅÔÏ×ÙÈ É 100 ÂÅÌÙÈ ËÏÒÏ× ÓÔÏÑÔ × ÏÞÅÒÅÄÉ ÎÁ ×ÏÄÏ�ÏÊ. �ÉÍ

ÍÏÖÅÔ ×ÙÂÒÁÔØ ÌÀÂÕÀ ÇÒÕ��Õ ÉÚ Þ£ÔÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ËÏÒÏ×, ÓÔÏÑÝÉÈ �ÏÄÒÑÄ, É

�ÏÍÅÎÑÔØ ÍÅÓÔÁÍÉ �ÅÒ×ÕÀ �ÏÌÏ×ÉÎÕ ÜÔÏÊ ÇÒÕ��Ù ÓÏ ×ÔÏÒÏÊ �ÏÌÏ×ÉÎÏÊ (ÓÏ-

ÈÒÁÎÉ× �ÏÒÑÄÏË ËÏÒÏ× × ÇÒÕ��ÁÈ). ëÁËÏÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÔÁËÉÈ Ï�Å-

ÒÁ�ÉÊ ÚÁ×ÅÄÏÍÏ �ÏÚ×ÏÌÉÔ �ÉÍÕ ÄÏÂÉÔØÓÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ×ÓÅ ÆÉÏÌÅÔÏ×ÙÅ ËÏÒÏ×Ù

ÏËÁÚÁÌÉÓØ × ÎÁÞÁÌÅ ÏÞÅÒÅÄÉ?

4. þÉÓÌÁ a É b ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏ×ÉÀ ab+
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5. îÁ ËÏÎÆÅÒÅÎ�ÉÀ �ÒÉÅÈÁÌÏ n > 3 ÕÞÅÎÙÈ. îÅËÏÔÏÒÙÅ ÕÞÅÎÙÅ ÄÒÕÖÁÔ

(ÄÒÕÖÂÁ ×ÓÅÇÄÁ ×ÚÁÉÍÎÁ, ÎÉËÔÏ ÎÅ ÄÒÕÖÉÔ ÓÁÍ Ó ÓÏÂÏÊ). éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ �ÒÉ

ÌÀÂÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ÕÞÅÎÙÈ ÎÁ Ä×Å ÎÅ�ÕÓÔÙÅ ÇÒÕ��Ù ÎÁÊÄÕÔÓÑ Ä×Á ÕÞÅÎÙÈ ÉÚ

ÏÄÎÏÊ ÇÒÕ��Ù, ËÏÔÏÒÙÅ ÄÒÕÖÁÔ, Á ÔÁËÖÅ Ä×Á ÕÞÅÎÙÈ ÉÚ ÒÁÚÎÙÈ ÇÒÕ��, ËÏÔÏ-

ÒÙÅ ÄÒÕÖÁÔ. ÷ �ÅÒ×ÙÊ ÄÅÎØ ËÏÎÆÅÒÅÎ�ÉÉ ÕÞÅÎÙÅ ×ÎÏÓÑÔ Ó×ÏÉ �ÒÅÄÌÏÖÅÎÉÑ

�Ï ÎÅËÏÔÏÒÏÍÕ ×Ï�ÒÏÓÕ. ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÇÏ ÕÞÅÎÏÇÏ { �ÅÌÏÅ ÎÅÏÔÒÉ�Á-

ÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. ëÁÖÄÙÊ ÄÅÎØ, ÎÁÞÉÎÁÑ ÓÏ ×ÔÏÒÏÇÏ, ËÁÖÄÙÊ ÕÞÅÎÙÊ ÚÁÍÅÎÑÅÔ

Ó×Ï£ �ÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁ �ÅÌÕÀ ÞÁÓÔØ ÓÒÅÄÎÅÇÏ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÇÏ �ÒÅÄÌÏÖÅÎÉÊ

ÅÇÏ ÄÒÕÚÅÊ × �ÒÅÄÙÄÕÝÉÊ ÄÅÎØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÄÎÅÊ �ÒÅÄ-

ÌÏÖÅÎÉÑ ×ÓÅÈ ÕÞÅÎÙÈ ÓÔÁÎÕÔ ÏÄÉÎÁËÏ×ÙÍÉ.

6. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ �ÁÒÙ (a; b) ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ

a

2

(b−a)

b+a

{

Ë×ÁÄÒÁÔ �ÒÏÓÔÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.

7. îÁ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ n + 1 ÇÒÁÎÅÊ n-ÕÇÏÌØÎÏÊ �ÉÒÁÍÉÄÙ ÎÁ�ÉÓÁÎÏ ÞÉÓÌÏ

0. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ×ÙÂÒÁÔØ ×ÅÒÛÉÎÕ É ÌÉÂÏ �ÒÉÂÁ×ÉÔØ �Ï 1 Ë ÞÉÓÌÁÍ ÎÁ ×ÓÅÈ

ÇÒÁÎÑÈ, ÓÈÏÄÑÝÉÈÓÑ × ÜÔÏÊ ×ÅÒÛÉÎÅ, ÌÉÂÏ ×ÙÞÅÓÔØ �Ï 1 ÉÚ ×ÓÅÈ ÜÔÉÈ ÞÉÓÅÌ.

íÏÖÎÏ ÌÉ �ÒÉ ËÁËÏÍ-ÌÉÂÏ n ÓÄÅÌÁÔØ ×ÓÅ ÞÉÓÌÁ ÒÁ×ÎÙÍÉ 1?

8. �ÏÞËÉM ,N , P ÉQ| ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ AB, BC, CD ÉDA ×�ÉÓÁÎÎÏÇÏ

ÞÅÔÙÒ£ÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ T .

ï�ÉÓÁÎÎÙÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× MTQ É NTP ×ÔÏÒÉÞÎÏ �ÅÒÅÓÅËÁ-

ÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ TK ⊥ AC.


