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ðÒÅÍØÅÒ-ÌÉÇÁ. 4 ÔÕÒ. 26.09.2025

1. �ÏÞËÁ M | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ BC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, Á ÔÏÞËÉ E É F ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÙ ÎÁ

�ÒÑÍÏÊ AB É ÏÔÒÅÚËÅ AC ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ ÔÁË, ÞÔÏ E, F ÉM ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ. ï�ÉÓÁÎÎÙÅ

ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× ABC É AEF �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ P 6= A. ï�ÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ APM �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË CM × ÔÏÞËÅ D 6= M . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÑÍÙÅ AD, EF

É ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AEF × ÔÏÞËÅ P �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ

ÔÏÞËÅ.

2. õ âÏÂÁ ÅÓÔØ n ÍÏÎÅÔ Ó �ÅÌÙÍÉ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔ×ÁÍÉ 
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ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÏÂÝÁÑ ÓÔÏÉÍÏÓÔØ ÍÏÎÅÔ âÏÂÁ ÒÁ×ÎÁ ÓÕÍÍÅ ÓÔÏÉÍÏÓÔÅÊ ×ÓÅÈ ÛÏËÏÌÁÄÎÙÈ ÂÁÔÏÎÞÉ-

ËÏ×. ûÏËÏÌÁÄÎÙÅ ÂÁÔÏÎÞÉËÉ ÍÏÖÎÏ �ÏËÕ�ÁÔØ × ÌÀÂÏÍ �ÏÒÑÄËÅ. þÔÏÂÙ ËÕ�ÉÔØ i-Ê ÛÏËÏÌÁÄÎÙÊ

ÂÁÔÏÎÞÉË, âÏÂ ÄÏÌÖÅÎ ××ÅÓÔÉ ÍÏÎÅÔÙ ÏÂÝÅÊ ÓÔÏÉÍÏÓÔØÀ ÎÅ ÍÅÎÅÅ b

i

. ïÄÎÁËÏ Á×ÔÏÍÁÔ ÏÓÔÁ×ÌÑÅÔ

ÓÄÁÞÕ ÓÅÂÅ, É �ÒÉ �ÏËÕ�ËÅ ÓÌÅÄÕÀÝÅÇÏ ÂÁÔÏÎÞÉËÁ ÏÎÁ ÎÅ ÕÞÉÔÙ×ÁÅÔÓÑ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ âÏÂ ÍÏÖÅÔ ËÕ�ÉÔØ ÎÅ ÍÅÎÅÅ �ÏÌÏ×ÉÎÙ ÛÏËÏÌÁÄÎÙÈ ÂÁÔÏÎÞÉËÏ×.

3. ðÕÓÔØ f | ÕÎÉÔÁÒÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅ�ÅÎÉ m Ó �ÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÁÍÉ. éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ Õ f

ÅÓÔØ ÎÅ�ÅÌÙÊ ËÏÒÅÎØ. ðÕÓÔØ a

1

; a

2

; · · · ; a
m

| �ÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ

f(x) = (y + a

1

)(y + a

2

) : : : (y + a

m

)

ÉÍÅÅÔ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ �ÅÌÙÈ ÒÅÛÅÎÉÊ (x; y).

4. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÓÏÓÔÁ×ÎÙÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ n ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ×ÓÅ ÄÅÌÉÔÅÌÉ n (ËÒÏÍÅ ÓÁÍÏÇÏ n)

ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÒÁÚÂÉÔÙ ÎÁ �ÁÒÙ, × ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁÚÎÏÓÔØ ÞÉÓÅÌ × ËÁÖÄÏÊ �ÁÒÅ ÏÄÉÎÁËÏ×Á ÄÌÑ ×ÓÅÈ �ÁÒ.

5. ðÕÓÔØ a; b; 
; x; y | �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ab
 = x+ y = 1. îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ

×ÏÚÍÏÖÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÑ
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6. îÁ ËÏÌØ�Å×ÏÊ ÄÏÒÏÇÅ ÄÌÉÎÏÊ n ËÍ ÉÍÅÅÔÓÑ n Á×ÔÏÂÕÓÎÙÈ ÏÓÔÁÎÏ×ÏË. òÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ

ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ ÏÓÔÁÎÏ×ËÁÍÉ ÒÁ×ÎÏ 1 ËÍ. îÁ ËÁÖÄÏÊ ÏÓÔÁÎÏ×ËÅ ÉÍÅÅÔÓÑ ÔÁÂÌÏ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÇÏÒÉÔ

ÏÄÎÁ ÉÚ �ÉÆÒ 1 É 2. á×ÔÏÂÕÓ ÓÔÁÒÔÕÅÔ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏÓÔÁÎÏ×ËÅ É ÅÄÅÔ �ÒÏÔÉ× ÞÁÓÏ×ÏÊ ÓÔÒÅÌËÉ

ÓÏ ÓËÏÒÏÓÔØÀ 60 ËÍ=ÞÁÓ �Ï ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ �ÒÁ×ÉÌÁÍ: ÅÓÌÉ ÎÁ ÏÓÔÁÎÏ×ËÅ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÏÓÔÁÎÏ×ÉÌÓÑ

Á×ÔÏÂÕÓ, ÎÁ ÔÁÂÌÏ ÂÙÌÁ �ÉÆÒÁ 1, × ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÒÁÚ ÏÎ ÏÓÔÁÎÁ×ÌÉ×ÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ 1 ËÍ, Á ÅÓÌÉ �ÉÆÒÁ

2, ÔÏ ÞÅÒÅÚ 2 ËÍ. ðÏÓÌÅ ÔÏÇÏ, ËÁË Á×ÔÏÂÕÓ ÏÔßÅÚÖÁÅÔ ÏÔ ÏÓÔÁÎÏ×ËÉ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÏÎ ÏÓÔÁÎÏ×ÉÌÓÑ,

�ÉÆÒÁ ÎÁ ÔÁÂÌÏ �ÅÒÅËÌÀÞÁÅÔÓÑ: Ó 1 ÎÁ 2, Á Ó 2 ÎÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ËÁËÏÇÏ-ÔÏ

ÍÏÍÅÎÔÁ, ÞÅÒÅÚ 3n ÍÉÎÕÔ �ÏÓÌÅ ÌÀÂÏÊ ÏÓÔÁÎÏ×ËÉ Á×ÔÏÂÕÓ ÔÏÖÅ ÂÕÄÅÔ ÏÓÔÁÎÁ×ÌÉ×ÁÔØÓÑ. (á×ÔÏÂÕÓ

ÎÅ ÔÒÁÔÉÔ ×ÒÅÍÑ ÎÁ ÔÏÒÍÏÖÅÎÉÅ, ÒÁÚÇÏÎ É ÏÓÔÁÎÏ×ËÕ.)

7. AD, BE, CF | ×ÙÓÏÔÙ ÎÅÒÁ×ÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. �ÏÞËÁ

M | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ BC. ï�ÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ADM �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏÒÏÎÙ

AB É AC × ÔÏÞËÁÈ X É Y ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÑÍÙÅ XY , BC É EF ÎÅ �ÅÒÅÓÅËÁ-

ÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

8. ÷ÓÅ ÄÅÓÑÔÉÚÎÁÞÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ×Ù�ÉÓÁÎÙ × ÒÑÄ × �ÏÒÑÄËÅ ×ÏÚÒÁÓÔÁÎÉÑ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó 1000000000

É ÄÁÌØÛÅ ÂÅÚ �ÒÏÂÅÌÏ×. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ �Ï ÌÀÂÏÍÕ ËÕÓËÕ �ÏÌÕÞÉ×ÛÅÊÓÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ,

ÓÏÓÔÏÑÝÅÍÕ ÉÚ 19 �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÙÈ �ÉÆÒ, ÍÏÖÎÏ ÔÏÞÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÉÔØ, ÉÚ ËÁËÏÇÏ ÍÅÓÔÁ × �ÏÓÌÅ-

ÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÏÎ ×ÙÒÅÚÁÎ?


