
ûÅÓÔÎÁÄ�ÁÔÙÊ àÖÎÙÊ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÔÕÒÎÉÒ

óÉÒÉÕÓ, 1{9.10.2021

ðÅÒ×ÙÊ ÔÕÒ. ðÒÅÍØÅÒ-ÌÉÇÁ. 3 ÏËÔÑÂÒÑ 2021 Ç.

1. áÒÎÉÍ ÚÁÄÕÍÁÌ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ x, ÓÕÍÍÁ �ÉÆÒ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁ×ÎÁ 2021, Á âÒÅÎÔÁÎÏ ÕÇÁÄÙ×ÁÅÔ ÅÇÏ. ó×ÏÉÍ

ÈÏÄÏÍ âÒÅÎÔÁÎÏ ÎÁÚÙ×ÁÅÔ ×ÙÂÒÁÎÎÏÅ ÉÍ ÞÉÓÌÏ a, Á áÒÎÉÍ ÓÏÏÂÝÁÅÔ ÅÍÕ ÓÕÍÍÕ �ÉÆÒ ÞÉÓÌÁ |x − a|. óÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ
ÌÉ ÔÁËÏÅ N , ÞÔÏ âÒÅÎÔÁÎÏ ÇÁÒÁÎÔÉÒÏ×ÁÎÎÏ ÓÕÍÅÅÔ ÏÔÇÁÄÁÔØ ÞÉÓÌÏ áÒÎÉÍÁ ÚÁ N ÈÏÄÏ×?

2. äÌÑ ËÁËÉÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ n ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a
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ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÒÏ×ÎÏ a

i

ÞÉÓÅÌ, ËÒÁÔÎÙÈ i?

3. BE É CF { ×ÙÓÏÔÙ ÒÁÚÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÇÏ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. �ÏÞËÁ D ÄÉÁÍÅÔÒÁÌØÎÏ �ÒÏÔÉ-

×Ï�ÏÌÏÖÎÁ ÔÏÞËÅ A ÎÁ Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ABC. ðÒÑÍÙÅ DE É DF �ÅÒÅÓÅËÁÀÔ Ï�ÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ABC

× ÔÏÞËÁÈ Y É Z ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÑÍÙÅ Y Z, EF É BC �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

4. ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a, b É ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ A, B ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ |A− 3a| 6 1− a,

|B − 3b| 6 1− b. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
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6 1− ab:

5. âÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÕÇÌÁ A ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ Ï�ÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ × ÔÏÞËÅW . ðÒÑÍÁÑ ` ‖ AC �ÒÏ-

ÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕW É �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ AB É BC × ÔÏÞËÁÈ P É K ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. óÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ AC ÒÁ×ÎÏÕÄÁÌÅÎÁ

ÏÔ ÔÏÞÅË K É P . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ BP = KW .

6. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÄÌÉÎÙ 1 ÓÉÄÉÔ ËÕÚÎÅÞÉË. ëÁÖÄÕÀ ÓÅËÕÎÄÕ ÏÎ ÄÅÌÁÅÔ �ÒÙÖÏË, �ÅÒÅÍÅÝÁÑÓØ ÎÁ ÄÕÇÕ ÄÁÎÎÏÊ

ÉÒÒÁ�ÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÄÌÉÎÙ � �ÒÏÔÉ× ÞÁÓÏ×ÏÊ ÓÔÒÅÌËÉ. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ k ËÕÚÎÅÞÉË �ÏÍÅÞÁÅÔ ÔÏÞËÕ, ×

ËÏÔÏÒÕÀ ÏÎ �Ï�ÁÄÁÅÔ ÎÁ k-Í �ÒÙÖËÅ, ÞÉÓÌÏÍ k. ëÕÚÎÅÞÉË ÓÄÅÌÁÌ n �ÒÙÖËÏ× É ÏÓÔÁ×ÎÏ×ÉÌÓÑ. ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ

ÂÌÉÖÁÊÛÉÅ Ë ÎÅÍÕ Ó Ä×ÕÈ ÓÔÏÒÏÎ ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ �ÏÍÅÞÅÎÙ ÞÉÓÌÁÍÉ a É b. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a+ b 6 n.

7. ÷ ÇÒÁÆÅ Ó n ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÁÑ ËÌÉËÁ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ k ×ÅÒÛÉÎ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ×ÓÅ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ

ËÌÉË × ÜÔÏÍ ÇÒÁÆÅ (×ËÌÀÞÁÑ �ÕÓÔÕÀ) ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÉÔ 3

n−k

2

2

k

. (ëÌÉËÁ { ÜÔÏ ÌÀÂÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ×ÅÒÛÉÎ ÇÒÁÆÁ, ËÁÖÄÙÅ

Ä×Å ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÒÅÂÒÏÍ.)

8. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ n, ËÏÔÏÒÙÅ ÒÁÚÂÉ×ÁÀÔÓÑ × ÓÕÍÍÕ ÓÔÅ�ÅÎÅÊ Ä×ÏÊËÉ Ó ÕÞ£ÔÏÍ �ÏÒÑÄËÁ ÎÅÞ£ÔÎÙÍ

ÞÉÓÌÏÍ Ó�ÏÓÏÂÏ×. (îÁ�ÒÉÍÅÒ, Õ ÞÉÓÌÁ 4 ÛÅÓÔØ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ: 4 = 4 = 2+2 = 2+1+1 = 1+2+1 = 1+1+2 = 1+1+1+1.)
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